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ax — 'y -+ Z = a
Dado el sistema de ecuaciones siguiente: \—x + ay + 2az =
-x + vy + 3z =0
e Estudiar segin los valores de a
a -1 1
|Al=-1 a 24 =3a"-1+2a+a-2a"-3=a’+3a—4=(a-1.(a+4)
-1 1 3
I -1 11 -1 11
r(A)=2
a=1->|-1 1 2 1|—>|1 2 1:3+1—2+3:5:{

-1 1 3 0| (1 3 0

Sistema incompatible.
-4 -1 1 -4 -1 1 -4

a=—4—|-1 -4 -8 1 |54 -8 1 :48+1—32+3:20:>{

-1 1 3 0 1 3 0

Sistema incompatible.
Para los demads valores el sistema es compatible determinado.

e Establecer la posicion relativa de los planos segtn a
a#1 a#—-4 Tres planos secantes en un punto

Posicion a=1 rectay plano paralelos

a=-4 vrectay plano paralelos

e Resolver por Cramer para a = -1

r(A")=3

r(A)=2
r(A")=3



-1 -1 1
1 -1 -2
e O 1 3] 3+41-2+43 5
-1 -1 1| 3-1-2-1-2-3 -6
-1 -1 =2
-1 1 3
-1 -1 1
-1 -1 1 -1 -bb=2
-1 -1 -2 1 |— solucion y:_1 0 3 _Z372+1=3 7
U1 o3 o -1 -1 1 -6 6
-1 -1 =2
-1 1 3
-1 -1 -1
-1 -1 1
P10 1414141 -4
T 1 1] <6 6
-1 -1 =2
-1 1 3

. Dados los vectores u = (-2,1,1), v=(1,0,2), w = (1,m,n) .

e (Calcular el valor de m y n para que sea una base ortogonal
Una base es ortogonal si sus vectores dos a dos lo son.

u.v=-2+0+2=0
u.w=-2+m+n=0
v.w=1+2n=0
-1 5
n=—, m=—
2 2
¢ Encontrar las coordenadas del vector X = (1,1,1) en esa base.
11 )=a-2 1 1)+801 0 2)+ 5(1 _71 %}
Reuniendo la informacién en una matriz
-2 1 1 1 -2 1 1
1 O -1 1|—=|1 O _—1:2—1—2—§=—3
2 2 2 2
1 2 2 1 1 2 2
L 2 2
1 1 1
2 2 2 2
1 2 é
2




-2 1 1
o1 e sa-lo 2o
2 2 2
R
2
-1
a=2
-2 11 -3
1 0 l=2+1+44-1=6—> ﬁz_—g =3
1 21
s=2_
-3

e ,Podrias encontrar a partir de ella una base ortonormal ?
Dividiendo cada componente de cada vector por su médulo

Modulodeu_m_\/__“\/_ = \/1_
Médulo de v=/1+0+4 = \/—_{\/_ }J

-1

M(’)dulodew:‘/1+l+§: /§_> 1 2
4 4 V4 300 30 [30
4 4 4

N |

. x -y + z =1
. Dada la recta r de ecuaciones y el punto P (-1, 0,1).
2x =y - z =0
e Encontrar la recta perpendicular a r que la corte y pase por P.
x - = 1-1
Hallo la recta en paramétricas: 5 ’ Las restamos y
X -y =
x=—14+21
y=-2+341
=4

Un punto cualquiera Q de la recta serd (—1+24,—2+34,1). Entonces
PQ=(24,-2+34,4-1). Queremos que PQ sea ortogonal ar o sea a su
vector director (2,3,1). (24,-2+34,4-1). (2,3,1

):4/1—6+9/1+/1—1:0%14/1—7:O—>/1:%

PQ= (1, -1/2,-1/2)---> =~ ;1 - _il - Z_—_ll Ecuacién de la recta
2

2
perpendicular que la corta en Q



Q=(0, -1/2, 1/2)
El simétrico de P respecto de r es P =2(0, -1/2, 1/2)-(-1,0,1)=(1, -1, 0)

e Hallar el punto de corte de ambas rectas.
¢ El punto simétrico de P respecto de r.

» Calcular el area del tridngulo determinado por los puntos

A(172,1), B(2’07_1) y C(171,0)'
AB=012,0,-)-(1,2,D)=(1,-2,-2)

AC=(11,00-(121) =(0,~1,-1)

2 2l -2 1 1 -2
ABAAC = — (0,1,—1) = médulo =2
1 =1 |-1 0o o =1

:%Jz_

2 2
1 1
» Calcular el rango de la matriz segun los
-3 0 0 -3
1 -1 1 A
valores de 4.
2 1 2 1 2 1 2 -1
1 2 1 2 1 2 1 1
%
-3 0 0 -3 -3 0 0 O
1 -1 1 A 1 -1 1 A-1]
1 2 -1
— su determinante vale =32 1 1 [=-3(A-1-2-2-1-1-44+4)=-3(-
-1 1 A-1

A#-1 rango=4

lo que nos dice que discusion
A=-1 rango=3

2 -3
» Calcular la matriz inversa de { | 9 }

2 -3 , 2 -1 23 L2003
=4-3=15A"= — adj(A") = S A" =
-1 2 -3 2 12 12

5. Encontrar la distancia entre las rectasry s

x+1 y-1 z x + y =
ri——=—=— y s
1 y + z = 2



2 1t =1 -1 2
’(—1,2,1)A(1,—1,1):U ‘ ‘ ‘ ‘ D:(3 2 —1)> modulo =~9+4+1=+/14

-1 1 1 1{ |1 =1

-1 2
I -1
-1 1 =2

1
1 |=-2+1-2-1+1+4=1

distancia= L unidades

Jia




